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САГАЙДАКИ ГОРЕНШТЕЙНОВИХ (0; 1) -ПОРЯДКIВ

Тема даної роботи вiдноситься до структурної теорiї кiлець. Розглядаються горенштейновi
напiвмаксимальнi (0; 1) -кiльця. Побудовано сагайдаки кiлець H3(Θ) i B6(Θ) .
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Вступ
Поняття горенштейнового кiльця виникло в алгебраїчнiй геометрiї у

зв’язку з вивченням особливостей алгебраїчних кривих. Такi кiльця мають
складну будову i мало вивчались. Вони розглядаються як напiвдосконалi ньо-
теровi справа напiвпервиннi кiльця, у яких кiльце ендоморфiзмiв кожного
нерозкладного проективного модуля є дискретно нормованим кiльцем. Такi
кiльця можна задавати матрицею показникiв. Саме для цих кiлець В.В. Ки-
риченко одержав дуже зручний критерiй горенштейновостi.

В наш час горенштейновi порядки знаходять новi застосування при ви-
вченнi алгебраїчних iнварiантiв графiв. Все частiше зустрiчаються вони i в
рiзноманiтних дослiдженнях проблем комп’ютерної алгебри.

Основна частина
Вiдомо, що будь-яке зведене горенштейнове напiвмаксимальне (0, 1) -

кiльце iзоморфне кiльцю Hs(Θ) або кiльцю B2s(Θ) ; де кiльця B2s(Θ) iHs(Θ)
мають такi матрицi показникiв:

ε(Hs(Θ)) =



0 0 0 . . . 0 0
1 0 0 . . . 0 0
1 1 0 . . . 0 0
. . . . . . . . . . . . . . . . . .
1 1 1 . . . 0 0
1 1 1 . . . 1 0

 ;
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ε(B) =



0 0 0 . . . 0 1 0 0 . . . 0
1 0 0 . . . 0 1 1 0 . . . 0
1 1 0 . . . 0 1 1 0 . . . 0
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
1 1 1 . . . 0 1 1 1 . . . 1
1 0 0 . . . 0 0 0 0 . . . 0
1 1 0 . . . 0 1 0 0 . . . 0
1 1 1 . . . 0 1 1 0 . . . 0
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
1 1 1 . . . 1 1 1 1 . . . 1


.

Важливу роль при описi структури кiлець вiдiграють їх сагайдаки. По-
няття сагайдаку визначається через поняття радикалу Джекобсона R та не-
розкладних проективних модулiв. Для його побудови зручно користуватися
матрицею сумiжностi кiльця.

Знайдемо сагайдаки кiлець H3(Θ) та B6(Θ) .
Якщо Λ = H3(Θ) , то матриця показникiв його радикалу Джекобсона R

має вид

ε(R) =

1 0 0
1 1 0
1 1 1

 ,

а матриця показникiв R2

ε(R2) =

1 1 0
1 1 1
2 1 1

 .

Звiдки

Q(Λ) = ε(R2)− ε(R) =

0 1 0
0 0 1
1 0 0

 .

За матрицею Q(Λ) одержуємо сагайдак кiльця H3(Θ)

 

Рис. 1: Сагайдак кiльця H3(Θ)
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Математика

Якщо Λ = B6(Θ) , то матрицi показникiв радикалу Джекобсона R кiльця
Λ та його квадрату мають вигляд:

ε(R) =



1 0 0 1 0 0
1 1 0 1 1 0
1 1 1 1 1 1
1 0 0 1 0 0
1 1 0 1 1 0
1 1 1 1 1 1

 , ε(R2) =



1 1 0 1 1 0
1 1 1 1 1 1
2 1 1 2 1 1
1 1 0 1 1 0
1 1 1 1 1 1
2 1 1 2 1 1

 .

Звiдки

Q(Λ) = ε(R2)− ε(R) =



0 1 0 0 1 0
0 0 1 0 0 1
1 0 0 1 0 0
0 1 0 0 1 0
0 0 1 0 0 1
1 0 0 1 0 0

 .

Тодi сагайдак кiльця B6(Θ) має вид:
 

 

Рис. 2: Сагайдак кiльця B6(Θ) .
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